On cherche P tel que P’|P.
Le polynéme nul est solution.

Soit P un polnyome non-nul convenable.
P|P’ donc il existe @ € K[X] tel que P =P’ x Q
Or deg P’ =degP — 1
Donc deg@ =1
Donc @ est de la forme aX + b.
Notons P =ag + a1 X + -+ - + a, X™ avec n = deg P (donc a,, #0)
On a

P’:a1+2a2X—|----+nanX"_1

Donc a = +
n

Autrement dit, @ est de la forme 1(X —X) et P = 1(X —\)P/
On décompose P dans la base de Taylor (associée a A )

PZO‘O+0£1(X*A)+OLQ(X*)\)2+...+an(X7>\)n
P’Zal+2042(X—)\)+-~-+no¢n(X—)\)"—1_|_0

Donc

1 2 n
P=-(X 0P =2 (X =N+ 2(X A2+ + 20X — A"
n n n n
Par unicité d’une décomposition:
(o %)) =0
ap = %
o =
Op—1 - (nflzlan71
o =2
< qp=0a; = =0qp_1 =0
Donc P est de la forme
alX ="

Réciproquement: OK

Les solutions sont

o (3}



